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Funzioni e curve quasi-algebriche:
loro proprieta

di Antonlo Salmar [*]

Lo studio dele PenZioni graz-aigebeichs NASCE & Manging di
una mia ricerca molto pik ampla fatta mot annl fa, Alcuni d-
sultati sona stali pubblicatl mel 1362 mel “Glomake di Matema-
tica del Battaghini” edftc da Psllerans Del Gaudio dl Magod,
Questa pubblicazione, pur in lingua tallana, destd matbo nte-
rasse fra i Malematici e fra questi il Prof, Edward 5. Allen dal-
la lowa State University ha approfondito | misd studi ed il 15 A-
prile 1365 ne face un breve rapporc In una seduts dells Ma-
thematical Association of America inviandemi | risultali da Ul
ottenuti.
fel caso i desider consultare I lavero pubilicato nel Gloma-
la di Matamatica @ gli studi successivl falli dal Prof. Allen, sl
possond chisders | fles slettronic & o slveerifunetink i ,

Funzion| quasi-algebriche

Si definiscono quasi-algabriche s funzioni della forma
w= (5 [x]) dove [1] & la parte intera di ©
Una funzione quasi-algebrica conosciute & v = [x] In guanto u-
tilizzata per mosirare una curva discontinua, vedasl fig. 1 (Al-
do Ghizzett) — Lezioni di Analisi Matematica - Veschl | 1957
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Fig. 1

Una generica funzione quasi-algebrica, comea ad esempio
v=x |x] 3|2
& una funzions discontinua in Wit | punti avent! par ascissa un
nurmero inter.
Sl riporta In fig. 2 1l grafica della funzione p=x |-
Fra la possibill funzionl guasi-algebriche, prendiamo in esame
la funzione potenziale che andiamo a definire,
Sl indiea can || simbala ('}, con woed v numer ined, che
laggeremo “m di patenza 1", la somma delle potenze s-asime
dei primé m termini della serie naturala:

Lot =)

Si definisce [w") anche par un nUmens reale positve m.p di
caratieristica m e di mantissa g
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Posto mp =4, 5 ha
11‘] =(x—m) =2 (-1 4" =
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sl ha successivaments:
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5i dimostra che ka funzione (1} & continua anche nel puntl di
ascisss Intera, cib al pud verificare calcolando b stesse nel
punl & Ascissa ¢ @ 1+ g dove e @ Un nUmMers plecolo &
placers 8 1. & un numers intere qualsivegiia, s dmostra inol-
fre che le tangenti ned suddetl] punli tendond a coindiders con
il tendiere di = & ZErD.
Il valors dedla derivata della funzione (1} vale "} =r {xr "7}
che richiama molle da vicins la derivata &y =y

Riportiamo qui di segufto le funzioni potenziali del gradi 1,
el
{x} = (1 =2(z+1)72, )

[} = (=1’ = e+ e + 2o+ D02+ 1vs {1
= e = Ba(oh I 2 4
+ oz 2+ 12 - (1"



nalle quall per semplicita di scrittura abblamo posio |¢] ==
Fungione associata

Chiamiamo funzione associata di una quasi-algabrica, la
funzione algebrica ottenuia sosiituendo « a [x], oweroa -
Le associste delle funzioni quasi-aigebriche (17, (17} & (17},
con la suddstta sostituzione, sono le seguenti:

iy =2 (x+1)12 ')
il =afarl) £11+l] fa 2%
't =t (e 4 27
che Aconosclams assans e relazloni che esprmono i3 som-
mg delle polenze r-esime del primi numer della sene najura-
le. 51 werifica che le funzionl associate alle funzionl potenziall,
nell'intervalis di definizione [semiasse posithio delle x) non
hanng né massiml & minimi, né flessl. Si dimostra anche cha
le funzionl petenziall (quask-algebriche) nell'intervalio di defini-
Zione {semizsse positive delle 1) non hanno né massimi e mi-
niml, né flessi.

Desideramo caservare || comporaments recigroco fra una
curva potenziale & ka propria associala. Si osserva che e cur-
ve qguasi-aigebriche o ordine dispari intersecanc in infinit
punti le proprie associate nel puntl i asclsea v, & nel puntt di
ascisea v, + 4 pur nan avendo entrambe infiniki Nessl o Infind
rmassiml & minirmd.

Le curve quas|-algebriche di ordine parl sono inyece tangeatl
infinite volle nei puni & ascissa . alle proprie associate pur
non avends entrambe infinitl flesst o infinit! massimi & minimi.

Conclusioni

Lo studio di quesie funziond ha permesso @i ecoprire che
eslstono copple di curde che sl intersecana infinite volte pur
wisends entrambe prive di infinii fessi, L'esistenza di quesie
coppie @i curve dimosira ancora una volta che |'intuizions —
che negherebbe lale possibilits - pub essere 8 volte inganne-
wole, Ma @ un esampio fa funziona cantinua ma non derivabile
scopera da \Welerstrass e che wrld in modo parficolare la
scuala Intufiva degll analist
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Relazione tra una grandezza e le
sue approssimazioni razionali:
un secondo problema

di Ruggero Ferra

[Segre dal v 108] CI eravamo postl lnterrogative se cla-
stuna sezione di Dedekind determing una grandezzs (Fave-
vamo chiamato proiiema B). Ora vogliams affrontare quesio
problema. Sappdamo che | numerl razional sono tant guanit |
nurmierl naturall, ed anche che | probleml esprimibil in un lin-
guaggia numerabile (che pued dunque confanere anche wn no-
e per clascun nurnero rezicnake) sona In numens numerabl-
le, sicehd be grandezze di cul si pus avers bigagne di parlar
s0no in numers numerabile, D'altra parte sl pud dimostrare (o
fece Camior per primo) che b2 sezionl di Cedekind scno una
quantitd pid chie nemerabila [sirellamente maggiore di uha
quantita equinumerasa all'insisme del numsas naturall}. Tutia-
wia, anche se une sezione di Dedeking non denva dall appros-
simarg razionalmente per difetlo o per eccesso di una daelle
grandszze che possono essers dascritte & considerals e di
cul gl conosce 'esistenza, & opportuno penzere che per cla-
scuna sexiona di Dedakind ¢ sia una grandezza maggicre od
uguale di tutte l= grandszze multiple dell'unita di misura se-
condo | numeri razionsll della prima classe della sezione dl
Dedekind & minore od wjuale di futta e grandezze multiple
deli'uniia di misura secondo | numen razionall defia seconda
clesse della sezione di Dedekind, Cib per due mativl. Da una

parte mon sl capisce perche cene sezions dl Dedekind debba-
e delarminare una grandezza &d aitre no, anche e l& prime
$0no costruile per approssimane una grandezza che gia sap-
plama che c'a.

D'altea parbe, @ forse gquesta osserdazione & pid rilevante,
una seziana di Dadakind cha non detarming wna grandazza
indicherebbe una lacuna, una imerruzione, un sato nef conti-
Mo delle possibilita che abblamo supposio fin dallinizio come
ambiente im cui cogliere le grandezze. Cosi & appunio l'esi-
genza di rispetiare la continuita che ol spinge ad eliminare o-
gni passibile interuzione e accettare |a scella che ogni sezio-
ne di Dedeking determini una grandszza, scegliendo in tal
modo wna situazione ahe 98 una rispesta posiiva al problema
B. 3 nofi anche una conseguenza, considerata manginalmen-
te, di questa scelta e forse non tanto auspicablle: una volta
associato une ed un solo ente a clascuna sezione di Dede-
kind, §i dimastra cha ke sezioni di Dedekind $ono tante quant
| sottomsiemd del naturall, ciog wna quantita g che numera-
bife, una quaniits che eccede di gran lunga le esigenze di ri-
solvend problemi, con complicazion @ limdll ron banal alla co-
nesciziita nella tecra che viene sviluppata |ad esempio non
ognl elements polra avese un rome)

Le scefta che ogni sezione di Dedekind individui una ed
una sola grandsrza va sotto il nome ol compisterza o questo
sisterna. [Sepwe af n. 112)

Evoluzionismo o creazionismo?
di Giuliana Breoni

La comunita sclentifica s & dais delle regole per velulare
Fattarcibilita delle affarmazioni dei ricercater, Come & noto,
ogni enunciate & schentificarments rilevante se derfva da due
pracessi: quella ipolelics dedutlivo @ guelio sperimeniale, Con
Il peimo criterio si garantisca il rigore logico dalle affarmazioni
schendifiche. Partendo da prncipl accettatl dalla comunita
sehentifica mandiase In quanls ragianevall & - ancar pid impar-
tante — nggetiivamante sperimentabill secondo canonl @ pro-
tocol ben definitl, || prirme metodo pora & conclusion) certs &
comranti fispelio sgll enunciati da cul & @ paditl, || criterio spe-
rimentsle, invece, costituisce il fondaments dallattendibilita
dele affermaziond che un ricercaiore fa circa lo stato df una
esperienza, Eventuali punti daboli di una tecria non costilui-
scona per la comunita scientifica una ragione sufficiente par
rifiutare |s tecria stessa, al contrario be lacune sono motivae di
approfondirents @ & sistemazione

La comunita scientifica non accetia, inoltre, che sulla de-
bolerza di una teal sclentifice se ne inneschi un'altra che,
sfruttando la siluazione, porli a sostenens la validita della nug-
va sanza alcun dato sperimentals alternativo a suo sostegno.
Per guests raglone || Creazionisms non yiene scceitato dalla
comunith sciantilica come teoria scientifica. mente 'evoluzio-
nisma gl. Per citare padre Coyne, gesuita necdarwiniana, a-
streflsica, ex diretiore della speculs veticana e consigliers
sciandifica di Papa Woytila, nessunc pug confondere fads @
scienza. La scienza ha | suol paradigmi che vanno rispettati.
La fede nasce dalle ragionl del euore. | creazionlstl vagllana
frasformare e ragioni def cuore in enunciali schentifici: sha-
ganc. Padre Coyne affenma ohe «la teorla nesdarsiniana
deifevoluzione biologics & compaltibile con i credo cristlano
[...] ® che Dia ha create il mando in mado tale che asso parta-
cipl in maniera dinarnica & attva alla Sua creazions, al Suo
amore: [B1] & come uome di fede satlalinea che il cosmo @
la wita sono in un grande travaglio. Qe amore & merte di ogni
stato di natura pare caotico 2 In parte lo &; tuttavia sl nota an-
chi l'amaore in quesia universo, 51 nata wn conflitio tra il bene
& |l male. tra il caos 2 |a ragione, tra l'ordine & I discrdine. Dic
ha volute che |a creazione stessa con fube e see forme @ e-
slstenza, partecipasse in libertd & queslo suo grande o misle-
rioso progetio; e questa tesl & ragicnevole.

[B.1] v dsonlne &aresianiver silaidorumenliideRiagio aspd_oor
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